
Terminale spécialité mathématiques – Cours et activités

05-02 Cardinal d'un ensemble

Définition

Le nombre n d'éléments distincts constituant un ensemble fini E est son cardinal. 
Cela se note Card(E) = n.

Propriété du « principe additif »

Soient A et B deux ensembles finis.

Card(A   B) = Card(A) + Card(B) – Card(A ∩ B)∪

Exemple

Cette propriété appliquée au schéma ci-dessus entraîne l'égalité :...............................................

Remarques

• Si Card(E) = n alors Card(A) =  ........................

• On sait que Card(  ∅) =  ........

Par conséquent, si A et B sont des ensembles finis disjoints alors Card(A   B) =  ∪ ................................

• Plus généralement, si A1 , A2, ... Ap sont des ensembles disjoints (p  ) alors∈ℕ  :

Card(A1   A∪ 2   ...  A∪ ∪ p) =  ........................................................................

Propriété

Soit n un entier naturel non nul et E un ensemble de cardinal n.
Le nombre total de parties distinctes de E est 2n.

Démonstration

• Si card(E) = 1 alors E ne contient qu'un élément x1 et il a pour parties  ................ On a bien  ............  parties.

• .........................................................................................................................................................................

.........................................................................................................................................................................

.........................................................................................................................................................................

• L'initiation et l'hérédité étant vérifiées, la propriété est prouvée pour tout entier naturel n.
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