
Terminale spécialité mathématiques – Cours et activités

03-08 Théorème des valeurs intermédiaires

Propriété

Soit f une fonction continue sur un intervalle [a ; b].
Soit k un nombre compris entre f(a) et f(b).

Il existe au moins une valeur c de l'intervalle [a ; b] telle que f(c) = k.

Remarque

Une conséquence de ce théorème est le théorème de Bolzano :

« Soit f une  ................................  sur un intervalle [a ; b]. Si le produit f(a) × f(b) est strictement négatif alors il

 existe  ....................................  c de l'intervalle  ............  telle que f( ...... ) =  ...... ».

Propriété

Soit f une fonction continue et strictement monotone sur un intervalle [a ; b].

Soit k un nombre compris entre f(a) et f(b).

Il existe une unique valeur c de l'intervalle [a ; b] telle que f(c) = k.

Remarque

On peut étendre le théorème des valeurs intermédiaires aux intervalles de bornes infinies ou non définies :

• Soit f une fonction continue et strictement monotone sur [a ; +∞[ avec lim
x →+∞

f ( x)=+∞ .

Pour tout nombre k  ..................  il existe une unique valeur c de l'intervalle  ..................  telle que  ............

• Soit f une fonction continue et strictement monotone sur [a ; b[ avec lim
x → b

f (x )=−∞ .

Pour tout nombre k  ..................  il existe une unique valeur c de l'intervalle  ..................  telle que  ............

• Soit f une fonction continue et strictement monotone sur ]a ; +∞[ avec lim
x →a

f (x )=−∞  et lim
x →+∞

f ( x)=L .

Pour tout nombre k  ..................  il existe une unique valeur c de l'intervalle  ..................  telle que  ............
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