
Terminale spécialité mathématiques – Cours et activités

03-05 Activité

Soit les fonction f et F définies sur [0 ; +∞[ par f ( x)=ex − x  et F (x )=e x−
x²
2

. 

1. a] Calculer la fonction dérivée f'.
b] Démontrer que f est strictement croissante sur [0 ; +∞[. 
c] Démontrer que f(x) > 0 sur [0 ; +∞[.

2. a] Démontrer que F est strictement croissante sur [0 ; +∞[.
b] Démontrer que F(x) > 0 sur [0 ; +∞[.

3. Déterminer lim
x →+∞

e x

x
.
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03-05 Croissances comparées

Propriétés des croissances comparées

• Pour tout entier naturel n  1 on a ⩾ lim
x →+∞

e x

xn
 =  .................

• Pour tout entier naturel n  1 on a ⩾ lim
x →+∞

x ne− x
 = .................

Remarques

On retiendra que la croissance  ...........................  est plus forte que celle de n'importe quel  ...........................

Propriété

lim
x →0

e x − 1
x

=1

Démonstration

Le nombre dérivé de la fonction exponentielle en 0 vaut  ...........................

Le nombre dérivé d'exponentielle en 0 est aussi égal, par définition, à  ...........................

D'où  ...........................

Remarque

On peut aussi comprendre cette propriété ainsi : 

la fonction x  exp(↦ x) – 1 se comporte en 0 comme  .........
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https://drive.google.com/file/d/1p8CaZr14kfgk5ZIyYe8UxoXq8HR5WKj5/view?usp=drive_link

